Poznamky a priklady. 1. Leviho vétu snadno zobecnime pro {f,} C Ly

2. 'V pocetni prazi je uzitecnd ndsledujici verze pro Fady: necht {f,} C Lq
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n
je posloupnost nezaporngjch funkci a necht lim /an < 00. Potom
k=1
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3. Leviho véta plati rovnéz pro My, pokud piipustime funkce s nevlastnimi
hodnotami.

4. pro {fn} C My rovnéz plati limsup f, € My a limsup f, € My (opét,

n—00 n—oo
pokud pripustime funkce s nevlastnimi hodnotamsi).

Véta 1 (Lebesgueova o majoranté). Necht {f,} je posloupnost funkci z L,,
fn = f s.v. a existuje g € L,,, Ze |fn| < g s.v., n € N. Potom f €L, a

Zaklady teorie miry

Lebesguetv integral snadno rozgifime na nékteré métitelné (ale ne nutné inte-
grovatelné funkce). Pokud f € M:j \ﬁj, potom definujeme [ f = oo, pokud
f=fi— fo, pro fi, f2 € L}, potom definujeme [ f = [ fi — [ fo, ma-li pravd
strana smysl. Prostor vSech funkei, pro které je Lebesguetv integral definovan
po tomto rozsifeni budeme znacit L, (zjevné plati Lq € L}).

Definice 2 (méfitelnd mnozina a Lebesgueova mira). MnoZinu A C R nazveme
méritelnou, pokud x 4 € M. Systém viech méritelngich podmnozin R? budeme
znacit Ag.

Lebesgueovu miru mnoZiny A € Agq pak definujeme jako \g(A) = /XA-

Poznamky a ptiklady. 1. Kazdy interval v R? je méritelnd mnozina, jed-
nobodovd mnozina je méritelnd, uzaviené i otevirené mnoZiny jsou méri-
telné.

2. Sjednoceni a prinik a doplnék méFitelngjch mnozin je méritelnd mnoZina.

3. Pro {A,} C Aq plati U Ay, € Ag.

n=1

4. Xa(I) = Voly(I) (Lebesgueovu miru interpretujeme jako velikost - plochu,
objem - mnoZiny), oteviené a uzaviené mnoZiny patri do L.



5. Pro {A,} C Ay po dvou disjunktni plati Aa( U Ay) Z Aa(Am).

n=1 n=1

Definice 3 (o-algebra a mira). Je-li ¥ systém podmnozin mnoZiny X, nazveme
jej o-algebrou, pokud plati

1. 9, X €%,
2. A,BeX, potom A\ B €%,
3. A, € X, neN, potom |JA, € 3.

Duojici (X,X) nazgvime méritelnygm prostorem. Zobrazeni u : ¥ — [0, 0]
nazveme mirou, pokud plati

1. (@) =0,
2. jsou-li A, € 3, n € N, po dvou disjunktni, potom p (U An> = Z w(Ay).
n=1

Trojici (X, X, u) nazgvime prostor s mirou.



